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Η απόλυτθ τιμι ενόσ πραγματικοφ αρικμοφ x, εκφράηει τθν απόςταςθ του αρικμοφ 

αυτοφ από το μθδζν. Επομζνωσ τα αναμενόμενα αποτελζςματα τθσ απόλυτθσ τιμισ 

ενόσ πραγματικοφ αρικμοφ, είναι κετικά ι μθδζν (αφοφ δεν υπάρχει αρνθτικι 

απόςταςθ). 

Ζτςι, θ απόλυτθ τιμι του αρικμοφ 3, ςυμβολίηεται με | | και ιςοφται με 3, αφοφ θ 

απόςταςθ του αρικμοφ 3 από το μθδζν είναι 3. 

Όμοια, θ απόλυτθ τιμι του αρικμοφ -5, ςυμβολίηεται με |  | και ιςοφται με 5, 

αφοφ θ απόςταςθ του αρικμοφ -5 από το μθδζν είναι 5. 

Ο προςδιοριςμόσ τθσ απόλυτθσ τιμισ αρικμϊν είναι εξαιρετικά απλόσ. Όμωσ ο 
υπολογιςμόσ τθσ απόλυτθσ τιμισ ποςοτιτων που περιλαμβάνουν το x απαιτοφν 
διερεφνθςθ. Αυτό οφείλεται ςτο ότι ανάλογα με τισ τιμζσ του x, θ ποςότθτα μζςα 
ςτο απόλυτο, μπορεί άλλοτε να λαμβάνει κετικζσ τιμζσ, άλλοτε αρνθτικζσ και 
άλλοτε να μθδενίηεται. 

Το γενικό ςκεπτικό τθσ διερεφνθςθσ φαίνεται ςτο παρακάτω γράφθμα.  

 

βιμα 1 

• Ελζγχουμε πότε θ ποςότθτα εντόσ του απολφτου είναι 
κετικι, λφνοντασ τθν ανίςωςθ: ΠΟΣΟΤΗΤΑ ΜΕΣΑ ΣΤΟ 
ΑΠΟΛΥΤΟ > 0 

βιμα 2α 

• Για τισ τιμζσ του x για τισ οποίεσ θ ποςότθτα μζςα ςτο 
απόλυτο δίνει κετικά αποτελζςματα (ι μθδζν), θ απόλυτθ 
τιμι τθσ ποςότθτασ ιςοφται με τθν ποςότθτα χωρίσ το 
απόλυτο. 

βιμα 2β 

• Για τισ τιμζσ του x για τισ οποίεσ θ ποςότθτα μζςα ςτο 
απόλυτο δίνει αρνθτικά αποτελζςματα, θ απόλυτθ τιμι τθσ 
ποςότθτασ ιςοφται με τθν αντίκετθ τθσ ποςότθτασ εντόσ του 
απολφτου 

Α 

κεφάλαιο

6 
απόλυτθ τιμι πραγματικοφ 

αρικμοφ 

βαςικζσ ζννοιεσ 
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παράδειγμα 

Να διερευνθκοφν τα δυνατά αποτελζςματα τθσ |    |. 

Λφςθ 

(βιμα 1) Λφνουμε τθν ανίςωςθ                 
 

 
  

(βιμα 2α) Για   
 

 
, ζχουμε |    |       

(βιμα 2β) Για   
 

 
, ζχουμε |    |        

Επομζνωσ ςυνοψίηοντασ: |    |  {
         όταν   

 

 

      όταν   
 

 

 

 

Ο οριςμόσ τθσ απόλυτθσ τιμισ ενόσ πραγματικοφ αρικμοφ x, είναι επομζνωσ: 

 

 

 

 

 

 

Οι πιο ςθμαντικζσ ιδιότθτεσ των απολφτων, παρουςιάηονται ςτον παρακάτω 

πίνακα. 

 

 

 

 

 

 

  

| |   
     όταν    
   όταν  <  

 

 

Β ιδιότθτεσ των απολφτων 

|α|    

|α| ∙ |β|  |α ∙ β| 

|α|

|β|
  

α

β
  

|α|  α  

 |α|  |β|  |α ± β|  |α|  |β| 
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Όταν ςε κάποια εξίςωςθ περιλαμβάνεται άγνωςτοσ x μζςα ςε απόλυτο, τότε 

ελζγχουμε ςε ποια από τισ παρακάτω κατθγορίεσ ανικει και λφνουμε με βάςθ τθν 

προτεινόμενθ ανά περίπτωςθ μζκοδο. 

 Περίπτωςη 1η  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

παραδείγματα 

 | |         ι     

  

 

 

 |    |      Αδφνατθ  

Γ εξιςϊςεισ με απόλυτα 

 

 

 

 

 

 

 

απόλυτο = αρικμόσ 

Προςοχι! Στθν κατθγορία αυτι ανικουν και όςεσ εξιςϊςεισ περιλαμβάνουν 

περιςςότερα του ενόσ απολφτου, τα οποία όμωσ περιζχουν τθν ίδια ποςότθτα 

ι αντίκετεσ ποςότθτεσ ι πολλαπλάςια τθσ ίδιασ ποςότθτασ.  

 

 

 αν α    

  α   ι      α 

αν α<0 

ΑΔΥΝΑΤΗ 

| |  α 

|    |             ι          
          ι           
         ι         

   
 

 
 ι   
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 Περίπτωςη 2η  

 

 

 

 

 

 

 

 

παράδειγμα 

  

 

 

 

 

ΠΡΟΟΧΗ! 

Στθν ίδια κατθγορία ανικουν και εξιςϊςεισ τθσ μορφισ  

 

με τθν προχπόκεςθ ο αρικμόσ να είναι κετικόσ. 

Αν ο αρικμόσ είναι αρνθτικόσ θ εξίςωςθ είναι αδφνατθ, με μοναδικι εξαίρεςθ τθν 

περίπτωςθ και οι δφο εντόσ απολφτων ποςότθτεσ να μποροφν να μθδενιςτοφν 

ταυτόχρονα. 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

απόλυτο 1 = απόλυτο 2 

 

 

 

|ποςότθτα  |  |ποςότθτα  | 

ποςότθτα    ± ποςότθτα   

|   |  |    |             ι            
           ι            
       ι        

   
 

 
 ι     

 

απόλυτο 1 = αρικμόσ ∙ απόλυτο 2 
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 Περίπτωςη 3η  

Σε αυτι τθν κατθγορία ανικουν οι εξιςϊςεισ που ζχουν δφο ι παραπάνω 

διαφορετικά απόλυτα (δθλαδι απόλυτα που δεν περιζχουν τισ ίδιεσ, αντίκετεσ ι 

πολλαπλάςιεσ ποςότθτεσ) και ποςότθτεσ εκτόσ των απολφτων. 

Όταν ςυμβαίνει αυτό αναλφουμε το κάκε απόλυτο και ςτθ ςυνζχεια επιλφουμε τθν 

εξίςωςθ ςε κάκε διάςτθμα χωριςτά, με «πινακάκι». 

παράδειγμα 

 |   |   |   |       

 

Αναλφουμε το κάκε απόλυτο χωριςτά: 

 

|   |   
    όταν    

     όταν    
     και    |   |   

            
             

 

 

Στθ ςυνζχεια καταςκευάηουμε πίνακα τιμϊν: 

 

    
|   |               
|   |               

 

Διακρίνουμε περιπτϊςεισ και για κάκε μία επιλφουμε τθν εξίςωςθ που 

προκφπτει: 

 

 αν     θ εξίςωςθ γίνεται: 

|   |   |   |        

(    )   (   )        

                

                 

        

  
 

 
 

Η οποία απορρίπτεται αφοφ δεν πλθροί τον περιοριςμό    . 

  

 ∞        1             3    ∞ 
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 αν  <     θ εξίςωςθ γίνεται: 

|   |   |   |        

(    )   (    )        

                

                 

        

  
 

 
 

Η οποία είναι δεκτι, αφοφ βρίςκεται εντόσ ορίων του περιοριςμοφ 

 <    . 

 

 αν     θ εξίςωςθ γίνεται: 

|   |   |   |        

(   )   (    )        

               

                

        

  
 

 
 

Η οποία απορρίπτεται, αφοφ δεν πλθροί τον περιοριςμό    . 

 

ΠΡΟΟΧΗ!  

 Αν ςε κάποιο ςτάδιο τθσ διερεφνθςθσ προκφψει αδφνατθ εξίςωςθ, αυτό 

ςθμαίνει ότι είναι αδφνατθ για αυτό και μόνο το ςτάδιο και όχι απαραίτθτα 

ςυνολικά για όλο το ςφνολο των πραγματικϊν αρικμϊν. 

 Αν κατά τθν επίλυςθ κάποιασ από τισ υποπεριπτϊςεισ διαςτθμάτων προκφψει 

εξίςωςθ με άπειρεσ λφςεισ, αυτό ςθμαίνει ότι ολόκλθρο αυτό το διάςτθμα 

αποτελεί λφςθ τθσ και όχι απαραίτθτα όλο το ςφνολο των πραγματικϊν 

αρικμϊν. 
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Όταν ςε κάποια ανίςωςθ υπάρχει άγνωςτοσ x μζςα ςε απόλυτο, τότε για τθ λφςθ 

τθσ εφαρμόηουμε κάτι από τα παρακάτω: 

 Περίπτωςη 1η  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

παραδείγματα 

 | |          ι      

 |    |      αόριστη  

Δ ανιςϊςεισ με απόλυτα 

 

 

 

 

 

 

 

απόλυτο ≥ αρικμόσ 

Προςοχι! Στθν κατθγορία αυτι ανικουν και όςεσ ανιςϊςεισ περιλαμβάνουν 

περιςςότερα του ενόσ απολφτου, τα οποία όμωσ περιζχουν τθν ίδια ποςότθτα 

ι αντίκετεσ ποςότθτεσ ι πολλαπλάςια τθσ ίδιασ ποςότθτασ.  

 

 

 αν α    

   α   ι     α 

αν α<0 

αόριστη 

| |  α 
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 Περίπτωςη 2η  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

παραδείγματα 

 | |           

 |    |      αδφνατθ 

 

 

 Περίπτωςη 3η  

Στθν κατθγορία υπάγονται οι ανιςϊςεισ που ζχουν δφο ι παραπάνω διαφορετικά 

απόλυτα και ποςότθτεσ εκτόσ των απολφτων. 

Σε αυτι τθν περίπτωςθ αναλφουμε το κάκε απόλυτο χωριςτά και επιλφουμε τθν 

ανίςωςθ ςε κάκε διάςτθμα, ελζγχοντασ αν οι λφςεισ που προκφπτουν γίνονται ι όχι 

δεκτζσ από τον περιοριςμό του κάκε διαςτιματοσ.  

Οι ανιςϊςεισ αυτζσ ξεφεφγουν από τθν προτεινόμενθ προσ παράδοςθ φλθ, 

εντοφτοισ ςε αρκετά ςχολεία διδάςκονται. 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

απόλυτο ≤ αρικμόσ 

Προςοχι! Στθν κατθγορία αυτι ανικουν και όςεσ ανιςϊςεισ περιλαμβάνουν 

περιςςότερα του ενόσ απολφτου, τα οποία όμωσ περιζχουν τθν ίδια ποςότθτα 

ι αντίκετεσ ποςότθτεσ ι πολλαπλάςια τθσ ίδιασ ποςότθτασ.  

 

 

 αν α    

 α    α 

αν α<0 

ΑΔΥΝΑΤΗ 

| |  α 
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Συχνά χρειάηεται να μετατρζψουμε μια ζκφραςθ δοςμζνθ με μορφι απόλυτθσ 

τιμισ, ςε ζκφραςθ απόςταςθσ από το μθδζν ι ςε μορφι διαςτιματοσ τιμϊν. Ο 

παρακάτω πίνακασ δείχνει τθν ιςοδυναμία μετατροπισ τθσ μιασ μορφισ ζκφραςθσ 

ςτθν άλλθ. 

Ζκφραςθ με απόλυτο Ζκφραςθ με απόςταςθ Ζκφραςθ με διάςτθμα 

 
| |    

 

 
 (   )    

 
    ι      
 

 
|   |    

 
 (   )    

 
      ι         
 

 
|   |    

 
 (   )    

 
  ( ∞     )  (     ∞)  
 

 
|   |    

 
 (   )    

 
  ( ∞     ]        ∞)  
 

 
|   | <   

 
 (   ) <   

 
  (        )  
 

 
|   |    

 
 (   )    

 
           ]  
 

 

Στα παραπάνω, πρζπει να ιςχφει:    . 

Ε απόλυτο, απόςταςθ και διάςτθμα 


