MaBnpayikd

kedalaLlo

TPLWVU O

enilvon tn¢ e€lowonc devtépou Babuou

H e€iowon deutépou Babuol otnv mAnpn ™ popdn ovopdletal TPLWVUHO, ylatl

amoteAeital anod tpia povwvupa. H yevikn popdn g sivad:

H akoAouBia Bnudtwyv yla tnv enihuon pag tétotag e€lowaong lvat n mapakATw:
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Mabnuaytkd

“‘ eLOIKEC TepuTTWOoELC e€lowonc deutépou Babuou

YIdpyouv MEPUTTWOELS OTLG omoleg n e€lowaon Seutépou Babuou Sev eival mAnpng,
6nAadn amouoldlel KATOO OO TA HOVWVUHO TPWToU 1 pndevikolu Pabuoul
(otaBepdg 0pog). Eival mpodavég OtL av amouctdlel To povwvupo Seutépou
BaBuol, tote n eflowon Oev eival deutépou PBabuol kot ywa Tt Avon NG
okoAouBouUpe tnv mopeia mou mpoPAEneTal yla TG e€lowoelg mpwtou Babuov. H
yevikn mopela emiluong yla tnv e€lowon deutépou Babuou mou mepypadoape
niponyoL ueva, Bplokel epapuoyn Kal OTLG ELOIKEC TEPLTTWOELG TTOU Ba LEAETACOULE,
evtoUToLlG Bewpeital taxUTePn N AUCN TOUG HE TIG TapaKATtw pHebodouc.

av B=0 tote n popodr mou AapPBavel n e€lowon eivatl ax?+y=0
=
v
n mopeia emiAuong og auth TNV eplTwon givat n akoAoudn:
ax’ +y=0<ax’ =—y < x° =t
a
S
& D 4 N
av—¥>0 av -+ <0
a a
v n e€lowon sivat AAYNATH
X120 =% n
\. = >
av y=0 tote n popdr mou AapPavel n e€lowon sivar ax?+px=0
| o
7 N

n mopeia eniAuong og auth TtV eplTwon givat n akoAoudn:

ocx2+[3x=O(=)x(01x+[3)=()<=)X=()r'lx=_a

Uia Tétola e€lowon dev punopel moté va eival aduvatn
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‘ nopolyovtonoinon Teltwvupou

H nmapayovtomnoinon tou TpLwvUpou, pag Bonbdst va PHETATPEMOUUE TA UOVWVUUO
TOU OE YLWVOHUEVO Opwv Tpwtou Babuou. Etol emAUovTal EUKOAOTEPA QAVIOWOELG
Seutépou Babpou kat armAomnolouvTal KAACUATA LE TIOAUWVUULKOUG OPOUC.

Ma va mapayovTomoL)CoUUE Eva TpLwVU Lo, Ba Tpémnel mpwta va nmpocdlopiooupe
TG pileg (AUoELC) TOoU. XTNn ouvéXela, BaollOMAoTE OTO SLAYPAUMO TOU TIVOKO TIOU

0KOAOUDBEL.
\/
av A>0 av A=0 av A<O
TOTE TO TPLWVUMO TOTE TO TPLWVUMO TOTE TO TPLWVUMO OV

Aoppavel tn popon: AopBavel tn popdn: napayovTomnoLeitoL
a(x—xl)(x—xz) =0 a(x—xlz)z =0

OTIOL Xy, X5 OL PIZEG 6MoU X4 5 N SUTAA pila
(AUoELCg) TOu TPLWVUHOU {hbon) Tou TpLwvOLOU
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“‘ NMPOOCNO TPLWVUOU ‘

To tpuwvupo ox? + Bx +y, aveédptnto amod To av €xeL ) OXL THEC pndeviopol
(pilec), ywa kdaBe TR mou avtikaBlotolpue otn B€on tou X, pag Oivel éva
anmotéAeopa. AUTO To amoTéAeopa eivatl AAAOTE BeTIKO, AAAOTE apvNTLKO Kol AAAOTE
undév. To mapakdtw Staypappa pag Bonbaet va mpoPAEPoupe To MPOCHUO QUTOU
TOU QTOTEAEOUATOG.

av A>0

-00 X1 X2 400
OMOONUO | ETEPOCNUO | OLOCNHO
Tou O Tou O Tou O

av A=0

. =2 T
opoonuo opoéonuo
Tou A Tou

av A<O
-00 +00

opoéonuo

Tou O
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e e ]

Av éxoupe éva tpuwvupo ax?+Bx+y =0, to omoio ExelL AUoelg, TOTE évag
OUVTOWOG TPOTIOG yla va TLE tpoodlopiooupe, xwpig tn xprion Stakpivouoag, eival pe
™ BonBela Twv TUNwWv Tou Vieta.

Itnv ouoia yla va Bpou e Tig pileg Tou TPLWVUUOU OKEDTOUAOTE WG EENG:

Payxvoupe duo aplBuoug ou otav Toug npooBEtoupe Ba pag

Silvouv S = _B
o

Bua 1

Payvoupe duo aplBuoug mou otav toug moAAamAactaloupe
Ba pag divouv P= E

BAua 2

Etol, eUKOAA TO TPLWVUHO ax? + Bx + ¥ = 0, uropel TeMkd va HeETAoXNUOTIOTEL o8

Ta napandavw amodelkvuovtal pe BAon TNV mopeia mou akoAouBeL:




EXOUHE £Val TPLWVUHO TNG YEVIKAG MopdnG ax” +PBx+y=0 pe pileg (AUoeLg) TIg

—B++/0 B-b
X, =——— KOl X, =———.
2a 2a

To aBpoilopa twv dVo plwv to cupPBoAiloupe S Kat To YLvOUEVO Toug P, SnAadn:
S=x, +X, KaL P=x, -x,.

Opwg S=x, +x, =

2a 20 a

B+JA B-VA_-26_ B
2a

B+vA p-VA _p-VA B (B -4ay) day_y

Kot P=x, -x, =
v 2a 20 4a 4a’ 40° «

TOTE TO APXLKO TPLWVU O UIOPOUE va To ypaoupe Stadoxika:

2
ax X 0
ax?’+Bx+y=0 & —+B—+X=— = x2+Ex+X=O =4
a a o a a a

X2—<—E)X+X=O & x2—-Sx+P=0
a a

Av éval TPLWVU O TNG YEVIKAG HOPPHC ax?+Bx+y=0

éxet | A=0 | &nhadn éxeL AvoeLg x, Kat x,, TOTE:

B Av S=0, 16Te oL AUOELC eival avtiBeTeg
Av P=1, tote oL AUOELG elval avtiotpodeg
Av P<0, oL AUoELG elval ETEPOONUEG

Av P>0, oL AUoELG elval opoonuES

Av P>0 kat $>0, ot AUoELG elval BeTIKEG

Av P>0 kot S<0, ot AUOELG €lval 0pVNTLKEC

$¥ & &5 3 3 3

Av P<0 kat S>0, oL AUOELG elval €TEPOONUEG, UE TN BeTiky AUon va €xeL
HEYOQAUTEPN ATTOAUTN TLUN amd TNV apvnTKA

A

Av P<0 kot S<0, ot AUOELG €lval ETEPOCNUEG, HE TNV APVNTIK AUCn va €XEL
HEYOAUTEPN ATOAUTN TLUA amo Tn BeTikn
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‘ n ouvaptnon f(x) = ax® + Px +vy

H ouvdptnon f(x) = ax? + Bx + y éxeL:

B Medio oplopol o cUVoAo R Twv MPOYUATIKWY AplOpwV

B >Uvolo TIHWV

av a>0 av a<0
) A , A
T0 oUVOAO [——, + ) T0 oUVOAO (—0, ——]
40 4o
B  Afova CUMPETpLAC TNV KaTakOpudn evbeia x = — %
B Axpdtato to onueio A(— E, — A) TO ormolo
20 4o
av a>0 av a<0

elvat ehayloto

elval péyloto

A\ 4

TIEPLTTTWOELG.

Kowd onpeio pe tov d€ova y'y to B(O, f(O))
Kowva onueia pe tov afova x’x: MNa va Bpoupe (av umdpyouv) Ta Kowa onueia
™M¢ ypadlkng mopdotacng tng ouvaptnong, HE tov atova x’x, AUVOUUE TNV
e€lowon f(x) = 0. Avdhoya pe tov av pokUPouv Vo AUOELS (X4, X, av A>0),
uia AOon (X1, av A=0) i kapia Abon (av A<0) Slakpivoupe TIG TTOPOKATW

oav A>0

ov A=0

oav A<Q

AVo kowva onpeia, Ta
A(x4,0) ko B(x,,0)
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‘Eva Kowo onuelo, To
A(XLZ, 0)

Kavéva koo onpeio
UE Tov afova X'




®»  Houvdptnon f(x) = ax? + Bx + y uropet pe Stadoxikd BAuata va ypadei:

f(x)=ax2+Bx+y=a'<X2+gX)+V

2a =
f(X)=a-<x+2—i()2+v_E_;
f(X)=a-<x+2—i)2_82;;ay
60— - (x4 5) -~

AUTO TPOKTIKA onuaivel OtL n ypadikn rmapdotacn tng f(x) = ax? + Px + v, os
oxéon pe tn ypadikA napdotaon tng g(x) = x? eivat:

P  METATOTOMEVN KOTA % HOVASEG TILO aPLOTEPQ, AV % >0

B

20

B

20

B  METATOMOMEVN KOTA — Hovadeg mo 6e€ld, av— < 0

. ., A . A
B Metatonopevn Kata — 7o Lo TavW, Qv — = > 0

. ., A . A
B Metatonopevn Kata — 2o WO KATW, v — = < 0

» Mo «otevr», 6nAadn ro andtoun otav |al > 1

» Mo «avowtr», dnhadr mo amlwpévn otav |al < 1
B EmutAéov, av a<0 tote n ypadlkn mopdotacn EXeL oxnUa avtiotpodo

» H ypadwi mapdotacn tng ouvdptnong f(x) = ax? + Bx+y éxel oxAupa
napafoAnc.

@s Me | Lig



MaBnpayikd

®» Hypadikn mapdotacn tng f(x) = ax? + PBx + y éxeL TNV mapakdtw popdn:

av a>0

av a<0

es MelLag
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®» H povotovia g f(x) = ax? + Bx + y akohouBei tn popdr mou daivetal oToug
TIOPOKATW TIVAKEG:

av a>0

<1

4o

—00

min

av a<0

_8 oo
20
_a

4o

—00

max
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B Me 8edopévn ™ ouvdptnon f(x) = ax? + Bx + y kat tnv eubeia y = 6x + &, kat
pe Intoupevo TNV glpeon Twv (MBAVWVY) KOWWV Toug onueiwv, AUVOUUE TO
cvotnua Twv efloWoEwWV TouG. Avaloya pe tOo TMARBOC Twv AUCEWV TOU
T(POKUTITOUV, €XOULE TLG TIAPAKATW SUVATEG YEWUETPIKEG EPUNVELEG:

av tpokUPouv dVo onuela av tpokUeL éva onpeio av &ev mpokUPeL onpelo

guBela  Tépvel TNV n euBela edpamtetal otnv n eubeia kot n mapaBoAn
napaBoAn napaBoAn Sev €xouv Kolwva onueia

n




